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Térgeometria – feladatok megoldással 

1.) Egy szabályos háromszög alapú gúla alapjának élei 14 cm-esek. A gúla 36 cm magas. Mekkora ennek a gúlá-

nak a felszíne, illetve a térfogata? 

Az A csúcsnál levő szög 60-os, így sin 60 = 
𝑚

14
 sin 60° =

√3

2
 

𝑚 ≈
√3

2
∙ 14 ≈ 7√3 ≈ 12,12 (𝑐𝑚) 

𝑇ℎá𝑟𝑜𝑚𝑠𝑧ö𝑔 =
𝑚 ∙ 𝑎

2
=

14 ∙ 7√3

2
= 49√3 ≈ 84,87(𝑐𝑚2) 

𝑨 = 2 ∙ 𝑇ℎá𝑟𝑜𝑚𝑠𝑧ö𝑔 + 3 ∙ 𝑇𝑡é𝑔𝑙𝑎𝑙𝑎𝑝 = 2 ∙ 49√3 + 3 ∙ 14 ∙ 36 ≈ 𝟏𝟔𝟖𝟏, 𝟕𝟒 (𝒄𝒎𝟐) 

𝑽 =  𝑇ℎá𝑟𝑜𝑚𝑠𝑧ö𝑔 ∙ 𝑀 = 49√3 ∙ 36 ≈ 𝟑𝟎𝟓𝟓, 𝟑𝟒(𝒄𝒎𝟑) 

2.) Egy szabályos hatszög alapú gúla alapjának élei 8 cm-esek. A gúla magassága 25 cm. Mekkora ennek a gúlá-

nak a felszíne, illetve a térfogata? 

A BCA szög 60-os, mert a 360-ot hat egyenlő részre osztottuk fel. 

Mivel a BC szakasz egyenlő a CA szakasszal, ezért az ABC háromszög 

egyenlő szárú. De ha egyenlő szárú és a szárszöge 60-os, akkor ez egy 

szabályos háromszög.  

82 = m2 + 42 𝑚 = 4√3 

𝑇ℎá𝑟𝑜𝑚𝑠𝑧ö𝑔 =
8 ∙ 4√3

2
= 16√3 

𝑇ℎ𝑎𝑡𝑠𝑧ö𝑔 = 6 ∙ 16√3 ≈ 166,28 (𝑐𝑚2) 

𝑨 = 2 ∙ 𝑇ℎ𝑎𝑡𝑠𝑧ö𝑔 + 6 ∙ 𝑇𝑜𝑙𝑑𝑎𝑙𝑙𝑎𝑝 ≈ 2 ∙ 166,28 + 6 ∙ 8 ∙ 25 ≈ 𝟏𝟓𝟑𝟐, 𝟓𝟔 (𝒄𝒎𝟐) 

𝑽 = 𝑇ℎ𝑎𝑡𝑠𝑧ö𝑔 ∙ 𝑀 ≈ 𝟒𝟏𝟓𝟕(𝒄𝒎𝟑) 

3.) Egy szabályos ötszög alapú gúla alapjának élei 18 cm-esek, magassága 30 cm. Mekkora ennek a gúlának a fel-

színe, illetve a térfogata? 

A szabályos ötszög az ábra szerint 5 db egybevágó egyenlőszárú háromszögre bontható. 

𝑡𝑔36° =
9

𝑚
 𝑚 =

9

𝑡𝑔36°
≈ 12,39 (𝑐𝑚) 

𝑇ℎá𝑟𝑜𝑚𝑠𝑧ö𝑔 =
18𝑚

2
= 9𝑚 ≈ 111,5 (𝑐𝑚2) 

𝑇𝑎𝑙𝑎𝑝 = 5 ∙ 𝑇ℎá𝑟𝑜𝑚𝑠𝑧ö𝑔 ≈ 557,5 (𝑐𝑚2) 

𝑨 = 2 ∙ 𝑇𝑎𝑙𝑎𝑝 + 5 ∙ 18 ∙ 30 ≈ 1115 + 2700 = 𝟑𝟖𝟏𝟓 (𝒄𝒎𝟐) 

𝑽 = 𝑇𝑎𝑙𝑎𝑝 ∙ 𝑀 ≈ 𝟏𝟔𝟕𝟐𝟓 (𝒄𝒎𝟐) 
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4.) Milyen magas az a kúp, melynek az alapja egy 20 cm átmérőjű kör, térfogata pedig 4 liter? 

4 liter = 4 dm3= 4000 cm3 d = 20 cm r = 10 cm 

V = r2∙π∙m 

4000 = 100∙π∙m 

m =
40

π
 m  12,73 cm 

5.) Milyen széles az a kúp, melynek magassága fél méter, egy alkotójának a hossza 

pedig 80 cm? 

802 = 𝑟2 + 502 

𝑟 ≈ 125 𝑐𝑚 

A kérdés a kúp szélessége volt, ami meg ugye az 

alapkör átmérőjével, azaz kb. 25 méterrel egyenlő. 

6.) Egy kúp felszíne 1m2. Alapkörének átmérője 40 cm. Hány literes ez a kúp? 

d = 40 cm = 4 dm r = 2 dm 

A = 1 m2 = 100 dm2 

𝐴 =  𝑇𝑘ö𝑟 + 𝑇𝑝𝑎𝑙á𝑠𝑡  𝑇𝑘ö𝑟 = 𝑟2𝜋 = 4𝜋 (𝑑𝑚2) 𝑇𝑝𝑎𝑙á𝑠𝑡 = 𝑎𝑟𝜋 = 2𝑎𝜋 

100𝜋 = 4𝜋 + 2𝑎𝜋 = 2𝜋(2 + 𝑎) 𝑎 =
50

𝜋
− 2 ≈ 13,93 (𝑑𝑚) 

𝑎2 = 𝑚2 + 𝑟2 𝑚 ≈ 13,77 𝑑𝑚 

𝑽 =
𝑟2𝜋𝑚

3
≈

4𝜋 ∙ 13,77

3
≈ 57,68 (𝑑𝑚3) = 𝟓𝟕, 𝟔𝟖 𝒍𝒊𝒕𝒆𝒓 

7.) Három karácsonyi díszgömböt egymásra téve csomagolnak egy műanyag dobozba. Mennyi ennek a doboznak 

a minimális felszíne és térfogata, ha a gömbök átmérője 8 cm? 

Ekkor egy olyan négyzet alapú hasáb kell a golyók bedobozolásához 

melynek alapja egy 8x8-as négyzet, magassága pedig 3x8 cm. 
(Az ábra sajnos nem adja jól vissza a térbeli kinézetet.) 

A = 2∙8∙8 + 4∙8∙24 = 896 (cm2) 

V = 8∙8∙24 = 1536 (cm3) 
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