Szogflggvények alkalmazdsa négyszogekre

1 példa

Egy téglalap 10 cm hosszu oldala az atléval 38° szoget zar be. Mekkora a téglalap atldja, kerllete,
teriilete, és mekkora szoget zar be a két atléja?

38°

10cm

Itt is mindig derékszogl haromszoget kell keresni, mert a szogfliggvényeket csak azokra lehet
alkalmazni.

ABC haromszog derékszogd.

Minden szogfliggvény definicidjaban két oldal és egy szog szerepel. Mindig ezt 3 adatot keressiik,
ugy hogy a 3-bdl csak egy legyen ismeretlen, ketté pedig adott!

Sz0g: 38°  egyik oldal: 10cm masik oldal: amit keresiink, ez lehet ,b” és ,e”

Szamoljuk el6sz6r mondjuk az e-t. A 10 cm a sz6g(38°) melletti befogo, ,,e” az atfogd, ez a két oldal a
koszinusz szogfliggvényben szerepel,tehat:

10
c0538°=? a cos38°-ot szamoldgéppel kiszamoljuk, és beirjuk az egyenletbe.

10
0,79=—
e

0,79e=10

e=12,7 cm az atld hossza.

A ,b”-t Pitagorasz tétellel szamolhatjuk.

10%+b?=12,72

Ezt megoldva: b=7,8 cm a téglalap masik oldala.

A kerllet az oldalak 6sszege: K=10+10+7,8+7,8=35,6 cm

A teriilet a két oldal szorzata: T=10-7,8=78cm?



Kérdés még a két atlo altal bezart sz6g. Huzzuk be a masik atlot!(f)

o

38° |

10 cm

A keresett sz0g az a sz6g. DAK sz6g=90°-38°=52° .(als6 abra) Ekkora az ADK szdg is , mert ADK
haromszog egyenlG szaru.

Tehat a=180°-52°-52°=76° A két atlo 76°-os szoget zar be egymadssal.

527

QIK

10 cm



2. példa

Egy téglalap két atldja 36°-0s szoget zar be egymadssal. Ezzel a sz6ggel szemkdzti oldal 12 cm.
Mekkora a téglalap kerilete, terilete?

12 cm 66"'(

a
Nincs olyan derékszogl haromszog, amelybdl el lehet indulni. Keressiink! Huzzuk be az x szakaszt!

Ez felezi a szemkdzti oldalt (6 cm) és a szoget is(18°).

12em | -] X (18"661(

6 cm

Minden szogfliggvény definicidjaban két oldal és egy sz6g szerepel. Mindig ezt 3 adatot keresslik,
ugy hogy a 3-bdl csak egy legyen ismeretlen, kett6 pedig adott!

A kapott derékszogl haromszogben a sz6g 18°, az egyik oldal a 6 cm, a masik oldal a keresett oldal,
vagyis az x. Ez a két oldal a sz6gh6z (18°) képest szoggel szemkozti befogd (6 cm) illetve sz6g melletti
befogd (x). Ez a két oldal a tangens szogfliggvényben szerepel. Tehat:

6
tg 18"=; A tg18°-ot szamoldgéppel kiszamoljuk, és beirjuk az egyenletbe.
6
0,32=—
X
0,32x=6
x= 18,75 cm

Az ,x” pont az,a” oldal fele, ezért a=37,5 cm

K=99cm  T=450 cm?



3. példa

Egy rombusz oldala 7 cm, hegyesszoge 68°. Mekkordk az atldi, keriilete, teriilete?

7 cm
D C
e
f
7cm
K 7cm
AN
y X
e 34
A 7 cm B

A rombusz atléi felezik egymast, merélegesek egymasra és felezik a szoget.(Mint azt tudjuk, hiszen az
elméletet megtanultuk.)

ABK derékszogli hdromszog.

Minden szogfliggvény definicidjaban két oldal és egy sz6g szerepel. Mindig ezt 3 adatot keressiik,
ugy hogy a 3-bdl csak egy legyen ismeretlen, kett6 pedig adott!

A sz06g 34°, egyik oldal 7 cm masik oldal, az amit keresiink, ez lehet x, vagy y. Legyen az x. A sz6ghoz
(34°) viszonyitva 7 cm az atfogd, x pedig a szoggel szemkozti befogd. Ezek az oldalak a szinusz
szogfliggvényben szerepelnek, ezért:

X
sin 34°=; A sin34°-ot szamoldgéppel kiszamoljuk, és beirjuk az egyenletbe.

X
0,56=—
7

3,92=x az e atlé ennek a duplaja e=7,84 cm

ABK haromszogbdl kiszamolhatjuk az y-t is Pitagorasz tétellel.
3,922+y?=72

Ezt megoldva: y=5,8 cm az f 4tlé ennek a duplaja f=11,6 cm

ef_7,84116

K=28 cm =— =45,472cm?
2 2



4. példa

Egy rombusz hosszabbik atléja 28 cm, egyik szoge 124°. Mekkora a masik atldja, a kerlilete, és a
terilete?

A 124° tompaszog, ezért ez a B csucsnal lehet.

ABK derékszogl haromszog.

Minden szogfliggvény definicidjaban két oldal és egy sz6g szerepel. Mindig ezt 3 adatot keressiik,
ugy hogy a 3-bdl csak egy legyen ismeretlen, kett6 pedig adott!

A sz0g 62° az egyik oldal14 cm, a masik oldal az, amit keresiink, ez lehet x vagy a. Valasszuk x-et. A
sz0gh6z(62°) viszonyitva a 14 cm-es oldal a szoggel szemkozti befogd, az x oldal a sz6g melletti
befogd. Ez a két oldal a tangens szogfliggvényben van, ezért:

14
tg62°=¥ A tg62°-ot szamologéppel kiszamoljuk, és beirjuk az egyenletbe.

14
1,88=—
X

1,88x=14

x=7,4 cm az e atlé ennek duplaja e=14,8 cm
Az ,a” oldalt Pitagorasz tétellel szdmolhato.
14%+7,4%=3>

a=15,8 cm az oldal hossza

K=63,2 cm T=207,2cm?



5. feladat

Egyenl6 szaru trapéz alapjainak hossza 10 cm és 6 cm. Az alapon fekv6 szog 64°. Mekkora a trapéz
kerilete, tertlete?

/64

10cm

Nincs olyan derékszogl haromszog, amelybdl el lehet indulni. Keressiink! Huzzuk be a magassagot!

4cm

10 cm
10-4=6 6/2=3cm ezt beirjuk az dbraba

Minden szogfliggvény definicidjaban két oldal és egy szog szerepel. Mindig ezt 3 adatot keressiik,
ugy hogy a 3-bdl csak egy legyen ismeretlen, kett6 pedig adott!

A derékszogl haromszogben a szog a 64° az egyik oldal a 3cm, a masik oldal, amit kereslink, lehet
,m” vagy ,b” oldal. Valasszuk b-t. A sz6gh6z(64°) viszonyitva a 3 cm-es oldal a sz6g melletti befogg,
,b” az atfogd. Ez a két oldal a koszinusz szogfliggvényben van, tehat:

3
cos 64°=B cos64°-ot szamoldgéppel kiszdmoljuk, és beirjuk az egyenletbe

. 3
Ad=—
b

0,44b=3

b=6,8 cm a szar hossza
az "m”-et Pitagorasz tétellel kiszamolhatjuk
3%+m’=6,8?

Ezt megoldva: m=6,1 cm a magassag.

(atc)m _ (10+4)6,1

=42,7cm?
2

K=10+6,8+4+6,8=27,6 cm T



6.feladat

Egyenld szard trapéz hosszabb alapja 23 cm, magassaga 4 cm, alapon fekvé szoge 34°.Mekkora a
trapéz kerllete, terilete, atléja?

23 cm

AED hdromszogderékszogd.

Minden szogfliggvény definicidjaban két oldal és egy sz6g szerepel. Mindig ezt 3 adatot keressiik,
ugy hogy a 3-bdl csak egy legyen ismeretlen, kett6 pedig adott!

A derékszogl haromszdgben a sz6g a 34° az egyik oldal a 4 cm, a masik oldal, amit kereslink, lehet
X" vagy ,,b” oldal. Valasszuk b-t. A sz6gh6z(34°) viszonyitva a 4 cm-es oldal a szoggel szemkozti
befogo, ,b” az atfogd. Ez a két oldal a szinusz szogfliggvényben van, tehat:

4
sin 34°=B sin34°-ot szamoldgéppel kiszamoljuk, és beirjuk az egyenletbe

0 56—4
b

0,56b=4
b=7,1 cm a szar hossza
x-et Pitagorasz tétellel szamolhatjuk:
x*+42=7,1?
Ezt megoldva, x=5,9 cm
c oldal szamolasa: ¢=23-5,9-5,9=11,2 cm a c oldal
Az ,e” atlot Pitagorasz tétellel szamolhatjuk az EBD haromszogbél.
42+17,1°=e*  (23-5,9=17,1)
e=17,56 cm az atl6 hossza

23+11,2)-4
oy )

K=23+7,1+11,2+7,1=48,4 cm =68,4 cm?



